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17 AVALIACAO DA APRENDIZAGEM

INSTRUCOES:
1. Alinterpretacdo faz parte da avaliagdo; o o i .
5. Solucédo ilegivel ou a lapis seré considerada como errada;
2. Nao sera permitida qualquer espécie de consulta, nem uso de

. A . Né&o use somente simbolos matematicos, explique os passos da solugéo
equipamentos eletronicos;

em Portugués claro e sucinto;

3. Seja organizado. Todas as questdes devem possuir respostas . _—

X Jt'f' g q p P 7. Todas figuras devem ser acompanhadas de textos explicativos;
justificadas;

" 8. Nesta folha, escreva apenas seu nome.
4. Utilize caneta preta ou azul;

“Deus nos concede, a cada dia, uma pagina de vida nova no livro do tempo. Aquilo que colocarmos nela, corre por nossa

conta.” (Chico Xavier)

Boa Proval
~ X2+ x| . e o
Q.1 (1,5). Dada a funcéo f(x) = ———, exiba seu gréfico e estude a continuidade de .
YA
Aqui, devemos ter x # 0 e, como |x| = x,Vx > 0e |x| = —x, V x < 0, 31
seque que f(x) = x+1sex >0e f(x) =x—1sex < 0. Deste modo, 2
temos duas semiretas, como mostra o grafico ao lado. 1
De posse do grafico, vemos que o limite em zero ndo existe (la- _‘3 _‘2 _‘1 i 2‘ é “x
terais diferentes), pois o direito € igual a 1 e o esquerdo € igual —1. E, -Ln
como o zero ndo pertence ao dominio de f, ndo podemos dizer que f
€ descontinua neste ponto. Logo f é continua.

Q. 2 (4,0). Determine cada limite abaixo:

2X 2 /% _ ) X —
5 7 (b) lim M Vx+3-2 (d)XI[geXp(M)‘

a) li
(@) fim <30 x + sen(x) ()|'5x2 10x +25° -9

x=1- x—1  x2—

Entenda que, exp(V) = e¥

5 L. . . .
(a) Observe que lim T € indeterminado —oco + co. Reduzindo ao mesmo denominador, temos:

xs1- x—1  x2

lim s 5 _ lim 73(X+1)75— lim X —2 S = -0
o1-x—1 x2—1 51— x2—-1 1= (x—=D(x+1) " 0--2 '
sen’(x) [—1 + 1] —— 41
2 2 > 5
(b) lim 90 sen () JSFeS:” ) _ jim cos?(x) — lim sen(x) - 32009 €08 g’;)n( =01 % =0
x=0 X+ sen(x) x—0 [1 n Sen(x)] x—0 X 14 Senx)
X X
3/
(c) Veja, claramente, que I|m \ jro 25 é indeterminado 0/0 e que (x — 5)° = x*> — 10x + 25. Assim, mudando a

variavel x + 3 = y%, com y — 2, temos:

fim VX372 Y22 y —2 = lim 1 - .1
x—5 x2 —10x +25 ~ y—2 (y3 — 8)2 y—>2(y—2) (y2+2y+4)2 y—>2(y—2)(y2+2y+4)2 T 0-144 0
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Analisando os limites laterais, temos:
1 1 . 1 1

lim =—=—00 € Ilim = — = 4o0.
y—2- (y =2)(y*+2y +4)> 0 y—2+ (y =2)(y* +2y +4)>  0F
. 2x—6| . . . 2
(d) Note que I|m3 s € indeterminado 0/0 pois [2-3—6| =0e3°—9 =0. Como |2x — 6| = 2|x — 3| = 2(x — 3) se
xX— X< —
x>3e|2x — 6] =2|x — 3| = —2(x — 3) se x < 3, entéo
( 2(x-3) ( 2
2 x>3 < >
|2x—6|{ —3)(x+3) *= { 13 X238
29 —2(x — - -2
X 2=3) o3 x<3

l x=3)x+3) ( x+3’

Dai, lim ex (|2X76|> = ex (Iim _2)—e_1/3e lim ex (|2X76|> = ex (Iim
L P\ e e ) TP\ X 3) T P\ e Tg ) TP X3

. . [2x — 6]
nédo existe lim exp .
x—3 X2 -9

) = ¢'/3. Portanto,

Q. 3 (1,5). Determine o ponto da curva y = 2 + x> em que a reta tangente tem angulo de inclinacdo

il
3
Faca o esboco gréafico.

Pela definicdo de derivada, no ponto xp, temos:

/ T ﬂ_ . f‘(Xp+AX)7f‘(Xp)_ T _
f(xp)_AllnloAx_Allmo Ax —tg(3)_\/§_

Calculando o Ay, temos:

f(xp + Ax) — f(xp) = 2 + (% + Ax)* — [2 4+ x| = Ax(2x, + Ax).

Assim,
P
V3 = lim f(xp + Ax) — f(xp) — m Ax(2x, + Ax)
Ax—0 Ax Ax—0 Ax
= lim 2 Ax = 2x,.
Aimy 2+ Ax =2
1 s
=60° = = rad
. V3 R V3" 11 @ 3
Ouseja,xpf7.Logo,ypf2+xpf2+ - ) =7 \ -
Portanto, o ponto da curva y = 2 + x> em que a reta tangente tem 9 _ 1 5
A N V3 11
angulodeinclinacdo - é P | —, — ).
gulo de inclinagdio - ( =x ) B

Agora, usando as regras de derivagao, temos f'(x) = 0 4 2x = 2x que, N0 Ponto x,, f'(xp) = 2x, = tg (g) =/3.

3 - .
Donde, x, = % O resto esta feito acima.

. . 3 3
Q. 4 (1,0). Determine a derivada de f(x) = — + 2xV/x3 + —.
5x NE
" ; 3 5 3 3 8/5 -1/2 ;
Primeiramente veja que f(x) = o +2xvx3 + VA X 42-x7 43 x4, Assim,
X X
3 1, 16 13 il 3 16Vx3 3
£ __2. 1-1 0 855-1_ 3 1/2-1 _ 9 _ _
(=-5x T +Fx 2" 517 5 a2y
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x4+ x2+1

Q.5 (1,0). Determine, se existirem, as assintotas verticais e horizontais de g(x) = i
Xc —4ax

x4+ X2+ 1 Como lim *4x*+1 2121

(x —2)2 x—2 (x—2)2  (0)2  0f
€ assintota vertical de g. Por ultimo, concluimos que g ndo possui assinto horizontal porque os limites no infinito ndo
existem, veja:

Analisando g, vemos que g(x) = = +00, temos que a reta x = 2

x4l x4+ 1/ +1/X) o 141/ 41X 1+0+40
im ——— = |im = | x.—=r P s =4
x—too X2 —4x +4  xotoo X2(1—4/x+4/x?) xotoo 1—4/x+4/x? 1-0+4+0
Q. 6 (1,0). Exiba o gréafico de uma fungéo f : [-2,6] — R* tal que:
1) Hlirlwz+ f(x)=-2 (3) f descontinuaem x =3 (5) jjlm f(x)
2 Xin; flx)=—4 (4) lim f(x) = —oc0 (6) f(4) = —5
A 1
11 .
1
. . ; . . . . >
2 1 iA2 3 4 5 6
1\
1
24 e
1
1
—3 1 '
1
—4 | : o—/
1
-5 :
Sé isso.
Obrigado!

Adriano Cattai -~ www.cattai.mat.br Pagina 3



